MATEMATICA

Aula 31

Sistemas Lineares



OBTENCAO DA INVERSA( dispositivo pratico)

Calcular o det A
Matriz dos cofatores (A.)

Transposta da matriz dos cofatores (A.)"

1
-1 t
= (A,)
detA
Pode-se ter:
detA = 0 - A ¢é inversivel ou ndo singular.
detA=0 - A é nao inversivel ou singular.



Exemplo de aplicacao:

Obter a inversa da matriz

S

Resolucao:

1) det A = ‘g 1‘ =0.3-1.2=-2 % 0= inversivel.

2) Matriz dos cofatores: A = [ i 2]



3) Transposta da matriz dos cofatores:

(Ac)t = [

-1 0 -2

1
det A

3 -1

4) A =
-2 0

(AL =%[

Propriedades da inversa

Al é Gnica.

(AH?T =A.

(A.B)' =Bt AL

(A-t)-l - (A-l)t.

- B

]=




Propriedades da inversa

A.Al=1 = det(A . A!) = det I

— detA.detA! =detl

1

= det A =
det A

Elemento b;; da inversa

cofator do a; da A

bi' da A_1 =
: det A




Exemplo de Aplicacao

1 2 -1
Sendo A=|0 -3 2|,
3 -1 -2

qual o elemento da terceira linha e primeira
coluna de sua inversa?

1 2 -1
A=(0 -3 2
3 -1 -2
cofator do a,. da A S 1)“3'2 _i
bs; da A_l = L3 = ~

det A 11

11




Teorema de Cramer

Dl DZ D3 Dn
X1, X2, X3, --u, X = e 1
(X1, X, X3y o) X0)} {(D 2, = D)}

D : determinante do sistema.

D; : troca-se a iésima coluna pela independente.

Exemplo de Aplicacgao:
Sabendo que X, y e z sdo nuUmeros reais e
@x+y-zf+(x-yy+@EZ-3F =0

quantovale x+y +z?



Resolucgao:

2X+y-z=0 2X+1y -1z =0
X-y=0 = JIx -1y +0z=0
z-3=0 Ox+0y+1z =3
2 1 -1
D=1 -1 0|=D=-3
O 0 1
2 1 -1
D=1 -1 0|=D=-3
0O 1
O 1 -1
D -3
DX= 0 —1 :>DX=—3=>X=EX=—3=1
3 0 1 -




-3

-1

2 0

-3




1xy,2)r = 1(1,1,3)}

X+y+z=1+1+3=5

METODO DE GAUSS(escalonamento)

Exemplo:
X-— Y+ z2=-2
X-2y-2z2=-1

2X+ y+3z= 1

X-— Y+ z2=-2
-y-3z=1
3y+ z= 5

(a) x€1) x(2)

(b,) «—F
(c,) )

(a,)
(b,)
(c,)



X- y+ z=-2
-y-3z=1
3y+ z= 5

X- Y+ z=-2
-y-3z=1

-8= 8

X=- y+ z=-2
-y-3z=1
_82= 8

(a,)
(b,) X 6£:>

() <

(a,)
(b,)
(C5)

=X=1
=y=2

=z =-1




